
1 THEORY Monoid
2 TYPE PARAMETERS M
3 OPERATORS
4 associative < p r e d i c a t e > ( op : (M × M) → M)
5 d i r e c t d e f i n i t i o n
6 ∀ x , y , z ⋅ x ∈ M ∧ y ∈ M ∧ z ∈ M ⇒ op ( x ↦ op ( y ↦ z ) ) = op ( op ( x ↦ y ) ↦ z )
7 neutral < p r e d i c a t e > ( op : (M × M) → M, e : M)
8 w e l l−d e f i n e d n e s s M ≠ ∅
9 d i r e c t d e f i n i t i o n

10 ∀ x ⋅ x ∈ M ⇒ ( op ( x ↦ e ) = x ∧ op ( e ↦ x ) = x )
11 Monoid < p r e d i c a t e > ( op : (M × M) → M, e : M)
12 w e l l−d e f i n e d n e s s M ≠ ∅
13 d i r e c t d e f i n i t i o n
14 a s s o c i a t i v e ( op ) ∧ n e u t r a l ( op , e )
15 THEOREMS
16 neutralUnicity :
17 ∀ op , e ⋅ op ∈ ( (M × M) → M) ∧ e ∈ M ∧ Monoid ( op , e ) ⇒ (
18 ∀ x ⋅ x ∈ M ∧ n e u t r a l ( op , x ) ⇒ x = e
19 )
20 END
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